
Θεώρημα  (Κριτήριο του Sylvester)  Έστω ότι η πραγματική συνάρτηση  f έχει 
συνεχείς μερικές παραγώγους πρώτης και δεύτερης τάξης και έστω ακόμη ότι το P 
είναι κρίσιμο σημείο της  f. Για συντομία χρησιμοποιούμε τους συμβολισμούς: 
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οι οποίες ονομάζονται ορίζουσες Εσσιανών πινάκων. Τότε: 
 
(i) Αν  Δ1>0,  Δ2>0, …, Δn>0, 

τότε η  f  έχει τοπικό ελάχιστο στο P. 
 
(ii) Αν  Δ1<0,  Δ2>0, …, (-1)nΔn>0, 

τότε η  f  έχει τοπικό μέγιστο στο P. 
 
(iii) Αν  δεν ισχύουν οι περιπτώσεις (i) και (ii) και Δk ≠ 0, 
 {1,2,..., }k n∀ ∈ , τότε η  f  δεν έχει τοπικό ακρότατο στο P. 
 
(iv) Αν  Δk=0, για κάποιο {1,2,..., }k n∈ , 

τότε δεν μπορούμε να αποφανθούμε για τοπικό ακρότατο στο P. 
 
 
Διαφορικές Εξισώσεις Χωριζομένων Μεταβλητών 

( ) ( ) ( ) ( )P x dx Q y dy P x dx Q y dy c= ⇒ = +∫ ∫ . 

 
Γραμμικές Διαφορικές Εξισώσεις 1ης τάξης 

( ) ( )
( ) ( ) ( ) ( )

p x dx p x dxy p x y q x y x e c e q x dx−  ∫ ∫′ + = ⇒ = +  ∫ . 

 
Ομογενείς Διαφορικές Εξισώσεις 1ης τάξης 

( , )y f x y′ = . Αν ( , ) ( , )f ax ay f x y=  τότε y xv=  και y v xv′ ′= + . 
 
Γραμμικές Ομογενείς Διαφορικές Εξισώσεις 2ης τάξης με σταθ. συντελεστές 

1 0 0y a y a y′′ ′+ + = . Έστω 2
1 0 0a aλ λ+ + = . Τότε: 

(i) 1 2
1 2 1 2

x xy c e c eλ λλ λ≠ ∈ ⇒ = +¡  
(ii)  1 1

1 2 1 2
x xy c e c xeλ λλ λ= ∈ ⇒ = +¡  

(iii) ( )1,2 1 2cos sinaxa ib y e c bx c bxλ = ± ∈ ⇒ = +£  
 


