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Εργασία 2 
 
 
Άσκηση 2.1 

Έστω 1( , ) tan xf x y
y

−  
=  
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Να δείξετε ότι:  
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Άσκηση 2.2 
Έστω ( ) ( )z f x ay x ayφ= − + +  αυθαίρετες και δύο φορές παραγωγίσιμες. 
Να δείξετε ότι: 
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Απ. 
Έχουμε:  
 

2

2 2 2 2 2 2

2 2

1

1 1

x
f f x f y y xy y
u x u y u x x x y x y

y y

−
∂ ∂ ∂ ∂ ∂

= + = + = − =
∂ ∂ ∂ ∂ ∂ + +

+ +
 

( ) ( ) ( ) ( )2 2 2 2 2 2 2 2
2

2
y x u v u v v v

x y u v u vu v u v
− − − − − −

= = =
+ + ++ + −

 

2

2 2 2 2 2 2

2 2

1 ( 1)

1 1

x
f f x f y y xy y
v x v y v x x x y x y

y y

− −
∂ ∂ ∂ ∂ ∂

= + = + = + =
∂ ∂ ∂ ∂ ∂ + +

+ +
 

( ) ( ) ( ) ( )2 2 2 2 2 2 2 2
2

2
y x u v u v u u

x y u v u vu v u v
+ − + +

= = =
+ + ++ + −

 

 
Άρα  
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Άσκηση 2.2 
Έστω ( ) ( )z f x ay x ayφ= − + +  αυθαίρετες και δύο φορές παραγωγίσιμες. 
Να δείξετε ότι: 
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Απ. 
Θέτουμε ,u x ay v x ay= − = + . 
 
Έχουμε ( ) ( )z f u vφ= +  
 
Άρα 
 

( ) ( )z df u d v df d df da a a
y du y dv y du dv du dv

φ φ φ∂ ∂ ∂  = + = − + = − + ⇒ ∂ ∂ ∂  
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Επίσης 
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